
第 三次 习题课
亦 用 Eisen判别法证明 在此不可约

① 414釬 … 十 两印为粥
② 㶥㖄 他骑车数

② 奸叫别 心为鞩

问 : 没 妙为 一个 整车数 多项式 , a.sc 互异整数
,
证明, 不可能有

两波 十凶 二 ( 如 : a

3门 苦既约分数 台是 整辙多项式 概。啾
"
大惭什么的根

证明 :对任何整数K.pk8牺

们 证明, 苦实车数多项式 相-4 - t a,什么 的一切根都是

实的,则 在 抄的两个相邻根之间
,
相 有个根且为单根

问 : 证明 数域 下上的一次多项式 抄皆被它的导数 十䥨

的充分必要条件为 : 在从《州 cnbEF.at0



们 没 相与和 为两个 非零多项式, 证明 彐 正整数
, st

对任意整数 qbm 有 两秒): 她 ,挱

们 没 协为整譀多项式
,
且 协协城,

证明

不存在 整数 ns.sttip

也 没线性

犫䲜
㷠 篍华惢

iaixtantntanxn-HX.si
其中 n.ch 互不相同

证明 上述方程组有 唯一解 , 求出这个解

订 把实数城随成有理数域 Q 上的线性空间 ,小隆人

P.9,人 为马对眮䪃, 证明
'
,红,

"

呵… 面

线性无关



亦 用 Eisen判别法证明 在比不可约

① 414釬 … 十 两印为𨭌
② 炓㖄 他骑车数

② 奸叫别 心为鞩
① iplfdipltpixtApit.tl 用 Fisetei

② : 令州 地作 批的
"
十的叫一 的4G,𠮿州

用所始
③ i 的+1 g以 十婔 抖皒4.tt如婀妙

件3时 hei

䦺时 1143145 的 6垠只能为 土 115, 代入后缬

码。

故 不可的

问 : 没 妙为 一个 整车数 多项式 , a.sc 互异整数
,
证明, 不可能有

两波

tbitaiail-ox4ait.taita.iq 比
老人做

qaDtqGPt-alayCaDQGDfblH@L5uJcntDtaccDQGDE.y
daDQCb.sc叫



⇒毖外 4㫵必㖄
控 有 154 :做knlnliytakcaltlaskdlc.cl

而在比 不可能有 三个互不掤䪛 距离两两引
,

有十

不可的

问 苦既约分数 台是 整辙多项式 概。啾
"
大惭什么的根

证明 :对任何整数K.pk8牺

台 为妙 根

妼 唎 利
二世幻 进内)

由于 他们 本原 =) 的 E 2间

故 pka.lt

4) 证明 : 苦实数多项式 相 :@4 - t a,什么 的一切根都是

实的,则 在 抄的两个相邻根之间
,
相 有个根且为单根

议协 纵欢
、 必热

斯不 火为 环掤的关根
,
目 似 心 像

一大心心

问 : 证明 数域 下上的一次多项式 抄皆被它的导数 十䥨

的充分必要条件为 : 在从《州 cnbEF.at0



由 蚍甜 ,他们 中必有续根 记为 多
… 㸪

而 不 灰为 恼 噍
、 .mil 重根

日柳叶次, 而我们 已找到 叫个根
,

故 妙 切根都只

问 : 证明 数域 下上的一次多项式 抄皆被它的导数 十䥨

的充分必要条件为 : 在从《州 cnbEF.at。

充分付是 显然的

必要性 : 十内 唯一分解 :

栣啊 … 佛 斯似 则为 互砌脂 不殆

的38

枞 pit.pt (挱 瞅秒

而 圳 十峪 州随 阳) 而"咐"

⇒ g :40 没 degkhn
⇒

nnt.tnshinmGDte.tn
,似叫

⇒ sym.nl ⇒ 十⺮𡼏班

们 没 相与和 为两个 非零多项式, 证明 彐 正整数
, st

对任意整数 a.hn 有 两秒): 她 ,挱

肚 轮州
,
冒领成六



苦竹州

没咖堆磀、.ph 对斜

没 秒 二队 防 秘 斯 咐心

来 mnuxG.sc)

叫 她,炒一 眯隧

当心的 塠炒 二欧阳 井

门 没 协为整譀多项式
,
且 协协城,

证明

不存在 整数 ns.sttip
㘭= (刈仪》 (州州

'

㪸 g GQ凶
, 而凶侧刮 标

g凶 E 区为

苦有 相 池》的 心如𣏴 "'

即 EDGDGDg.ci P
则 以一个因子为 H 一个为却

可以讨论这 4个因子谀卭街都不对

故事 ,比 sttzp



可以线性

卛
䲜:袋花算品 :管

iaixtantntanxn-HX.si
其中 n.ch 互不相同

证明 上述方程组有 唯一解 , 求出这个解

由 范後 蒙得行 残和 ,魤𥑮唯一

下面 求 出此鮅

改粥1日䂷 (不 刈

则 以 9
, 为 一次裤组 入4你4.tk,入怀一拜

由 比去銣知

X , :-(qt.tn)

心

dnatutglk.iq
-9



可把实数城随成有理数域 Q 上的线性空间 ,小隆人

P.9,人 为马对眮䪃, 证明
'
,红,

"

呵… 雨

线性烪

苦雌掀 , 二𥕝 0 的koknkyastkotkBt.tk
, 雨 : 0

㚈以 1咇4.tk/46

中桃的 ,
仁结 为 一个根

而 似 二0 取t.hr/b1lEisetn半㦓名 传 不殆

而仿 与 协在 化 不 与京

⇒ 佁 与协在 Qt 不转

而 何 在𡶐上 不可的

⇒例 相 而将 比人 叫 ,秪,

故 1, 红… 你 纯摡


